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Fourier-Reihe

Fourier-Reihe für eine T -periodische Funktion f : R−→ R, wobei ω = 2π
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(a6=b)

1

(a−b)

(e
at
−e

bt)
s

(s−a)(s−b)
(a6=b)

1

a−b

(ae
at
−be

bt)
1

s2+ω2

1

ω
sinωt

s

s2+ω2cosωt

1

s2−a2

1

a
sinhat

s

s2−a2coshat

1

(s−a)2+ω2

1

ω
e

at
sinωt

s−a

(s−a)2+ω2e
at

cosωt

1

s(s2+ω2)

1

ω2(1−cosωt)

1

s2(s2+ω2)

1

ω3(ωt−sinωt)

1

(s2+ω2)2

1

2ω3(sinωt−ωtcosωt)

s

(s2+ω2)2

t

2ω
sinωt

s
2

(s2+ω2)2

1

2ω
(sinωt+ωtcosωt)

s

(s2+a2)(s2+b2)(a
2
6=b

2
)

1

b2−a2(cosat−cosbt)

Korrespondenzen f (t) ◦−−• F(jω) der Fourier-Transformation

f (t) F(jω)

δ(t) 1

1 2πδ(ω)

sgn(t)
2

jω

U(t)
1

jω
+πδ(ω)

recta(t) 2asinc(aω)

tria(t) asinc2

(
aω

2

)

sinc(ω0t)
π

ω0

rectω0
(ω)

ejω0t 2πδ(ω−ω0)

sin(ω0t) jπ
(
δ(ω+ω0)− δ(ω−ω0)

)
cos(ω0t) π(δ

(
ω+ω0)+ δ(ω−ω0)

)
U(t) · e−αt (α > 0)

1

α+ jω

U(t)

β−α

(
e−αt −e−βt

)
(α,β > 0,α 6= β)

1

(α+ jω)(β+ jω)

U(t) · e−αt · tn−1

(n− 1)!
(α > 0)

1

(α+ jω)n

U(t)sin(ω0t)
ω0

ω2
0 −ω2

+
jπ

2

(
δ(ω+ω0)− δ(ω−ω0)

)
U(t)cos(ω0t)

jω

ω2
0 −ω2

+
π

2

(
δ(ω+ω0)+ δ(ω−ω0)

)
U(t)e−αt sin(ω0t) (α > 0)

ω0

(α+ jω)2 +ω2
0

U(t)e−αt cos(ω0t) (α > 0)
α+ jω

(α+ jω)2 +ω2
0

e−α|t| (α > 0)
2α

ω2 +α2

t−1 − jπ sgn(ω)

|t| − 2

ω2
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Grundfunktionen in MATLAB

Ausdruck in MATLAB

π pi
√

2 sqrt(2)

ln3 log(3)

e4 exp(4)

4.2 ·10−2 4.2e-2

|3.7| abs(3.7)

cos2◦ cosd(2)

cos2 (Bogenmaß) cos(2)

10! factorial(10)

a+ b j (a, b ∈ R) a+b*i, a+b*j

z̄ (z ∈ C) conj(z)

arg(z) (Imz ≥ 0) angle(z)

arg(z) (Imz < 0) angle(z)+2*pi

Lineare Algebra in MATLAB

Ausdruck in MATLAB

a=




1

2

3


 a = [1; 2; 3]

‖a‖ (Euklidische Norm) norm(a)

a ·b dot(a,b)

A=

(
1 2 3

4 5 6

)
A = [1 2 3; 4 5 6]

dritte Spalte von A A(:,3)

zweite Zeile von A A(2,:)

Rang von A rank(A)

detA det(A)

trA (Spur von A) trace(A)

A
T A'

Lösung von Ax= b linsolve(A,b), A\b

char. Polynom von A poly(A)

Eigenwerte von A eig(A)

Eigenvektoren, -werte von A [V,D]=eig(A)

QR-Zerlegung von A [Q,R]=qr(A)

Differenzial- und Integralrechnung in MATLAB

Ausdruck in MATLAB

Gitter generieren meshgrid(X,Y)

Höhenlinien generieren contour(X,Y,Z)

Minimum von f : Rn −→ R bei x0 ∈ Rn suchen fminsearch(@f,x0)

b1∫
a1


 b2∫

a2

f (x, y) dy


 dx dblquad(@f,a1,b1,a2,b2)

Richtungsfeld generieren quiver(X,Y,DX,DY)

y′ = f (t,y), y(a) = y0 auf [a, b] lösen [tnum,ynum] = ode45(@f,[a b],y0)

Funktionen

fgerade⇐⇒f(x)=f(−x)fürallex

fungerade⇐⇒f(x)=−f(−x)fürallex

fT-periodisch⇐⇒f(x+T)=f(x)fürallex

Gradient

∇f(x)=






∂f

∂x1(x)

∂f

∂x2(x)

..

.

∂f

∂xn(x)






Hesse-Matrix

Hf(x)=






∂
2

f

∂x1∂x1(x)
∂

2
f

∂x1∂x2(x)···
∂

2
f

∂x1∂xn(x)

∂
2

f

∂x2∂x1(x)
∂

2
f

∂x2∂x2(x)···
∂

2
f

∂x2∂xn(x)

..

.
..
.

..

.

∂
2

f

∂xn∂x1(x)
∂

2
f

∂xn∂x2(x)···
∂

2
f

∂xn∂xn(x)






Fourier-Reihe

Fourier-ReihefüreineT-periodischeFunktionf:R−→R,wobeiω=
2π
T:

FR(t)=
a0

2
+

∞

∑
k=1

akcos(kωt)+bksin(kωt)=
∞

∑
k=−∞

cke
jkωt

mitdenFourier-Koeffizienten

ak=
2

T

T
2 ∫

−
T
2

f(t)cos(kωt)dt=2Reckfürk=0,1,2,...

bk=
2

T

T
2 ∫

−
T
2

f(t)sin(kωt)dt=−2Imckfürk=1,2,...

ck=
1

T

T
2 ∫

−
T
2

f(t)e−jkωt
dt=




ak−jbk

2
fallsk>0

a−k+jb−k

2
fallsk<0

,c0=
a0

2

fgerade⇐⇒bk=0⇐⇒ck∈R

fungerade⇐⇒ak=0⇐⇒Reck=0

Transformationen

Fourier−TransformationF(jω)=

∞∫
−∞

f(t)e−jωt
dt

Laplace−TransformationF(s)=

∞∫
0

f(t)e−st
dt

z−TransformationF(z)=
∞

∑
k=0

fkz−k

Korrespondenzen F(s) •−−◦ f (t) der Laplace-Transformation

F(s) f (t)

e−st0 δ(t − t0), t0 > 0

1

s
1

1

sn
(n = 1,2,3, . . .)

tn−1

(n− 1) !

1

s− a
eat

1

(s− a)n
(n = 1,2,3, . . .)

1

(n− 1) !
· tn−1 eat

1

(s− a)(s− b)
(a 6= b)

1

(a− b)

(
eat −ebt

)
s

(s− a)(s− b)
(a 6= b)

1

a− b

(
aeat −bebt

)
1

s2 +ω2

1

ω
sinωt

s

s2 +ω2
cosωt

1

s2 − a2

1

a
sinhat

s

s2 − a2
coshat

1

(s− a)2 +ω2

1

ω
eat sinωt

s− a

(s− a)2 +ω2
eat cosωt

1

s(s2 +ω2)

1

ω2
(1− cosωt)

1

s2(s2 +ω2)

1

ω3
(ωt − sinωt)

1

(s2 +ω2)2

1

2ω3
(sinωt −ωt cosωt)

s

(s2 +ω2)2

t

2ω
sinωt

s2

(s2 +ω2)2

1

2ω
(sinωt +ωt cosωt)

s

(s2 + a2)(s2 + b2)
(a2 6= b2)

1

b2 − a2
(cosat − cosbt)

Korrespondenzenf(t)◦−−•F(jω)derFourier-Transformation

f(t)F(jω)

δ(t)1

12πδ(ω)

sgn(t)
2

jω

U(t)
1

jω
+πδ(ω)

recta(t)2asinc(aω)

tria(t)asinc
2(aω

2

)

sinc(ω0t)
π

ω0

rectω0(ω)

e
jω0t

2πδ(ω−ω0)

sin(ω0t)jπ(δ(ω+ω0)−δ(ω−ω0))
cos(ω0t)π(δ(ω+ω0)+δ(ω−ω0))

U(t)·e−αt
(α>0)

1

α+jω

U(t)

β−α

(e−αt
−e−βt)(α,β>0,α6=β)

1

(α+jω)(β+jω)

U(t)·e−αt
·

t
n−1

(n−1)!
(α>0)

1

(α+jω)n

U(t)sin(ω0t)
ω0

ω
2
0−ω2+

jπ

2(δ(ω+ω0)−δ(ω−ω0))
U(t)cos(ω0t)

jω

ω
2
0−ω2+

π

2(δ(ω+ω0)+δ(ω−ω0))
U(t)e−αt

sin(ω0t)(α>0)
ω0

(α+jω)2+ω
2
0

U(t)e−αt
cos(ω0t)(α>0)

α+jω

(α+jω)2+ω
2
0

e−α|t|(α>0)
2α

ω2+α2

t−1
−jπsgn(ω)

|t|−
2

ω2
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Grundfunktionen in MATLAB

Ausdruck in MATLAB

π pi
√

2 sqrt(2)

ln3 log(3)

e4 exp(4)

4.2 ·10−2 4.2e-2

|3.7| abs(3.7)

cos2◦ cosd(2)

cos2 (Bogenmaß) cos(2)

10! factorial(10)

a+ b j (a, b ∈ R) a+b*i, a+b*j

z̄ (z ∈ C) conj(z)

arg(z) (Imz ≥ 0) angle(z)

arg(z) (Imz < 0) angle(z)+2*pi

Lineare Algebra in MATLAB

Ausdruck in MATLAB

a=




1

2

3


 a = [1; 2; 3]

‖a‖ (Euklidische Norm) norm(a)

a ·b dot(a,b)

A=

(
1 2 3

4 5 6

)
A = [1 2 3; 4 5 6]

dritte Spalte von A A(:,3)

zweite Zeile von A A(2,:)

Rang von A rank(A)

detA det(A)

trA (Spur von A) trace(A)

A
T A'

Lösung von Ax= b linsolve(A,b), A\b

char. Polynom von A poly(A)

Eigenwerte von A eig(A)

Eigenvektoren, -werte von A [V,D]=eig(A)

QR-Zerlegung von A [Q,R]=qr(A)

Differenzial- und Integralrechnung in MATLAB

Ausdruck in MATLAB

Gitter generieren meshgrid(X,Y)

Höhenlinien generieren contour(X,Y,Z)

Minimum von f : Rn −→ R bei x0 ∈ Rn suchen fminsearch(@f,x0)

b1∫
a1


 b2∫

a2

f (x, y) dy


 dx dblquad(@f,a1,b1,a2,b2)

Richtungsfeld generieren quiver(X,Y,DX,DY)

y′ = f (t,y), y(a) = y0 auf [a, b] lösen [tnum,ynum] = ode45(@f,[a b],y0)

Funktionen

fgerade⇐⇒f(x)=f(−x)fürallex

fungerade⇐⇒f(x)=−f(−x)fürallex

fT-periodisch⇐⇒f(x+T)=f(x)fürallex

Gradient

∇f(x)=






∂f

∂x1(x)

∂f

∂x2(x)

..

.

∂f

∂xn(x)






Hesse-Matrix

Hf(x)=






∂
2

f

∂x1∂x1(x)
∂

2
f

∂x1∂x2(x)···
∂

2
f

∂x1∂xn(x)

∂
2

f

∂x2∂x1(x)
∂

2
f

∂x2∂x2(x)···
∂

2
f

∂x2∂xn(x)

..

.
..
.

..

.

∂
2

f

∂xn∂x1(x)
∂

2
f

∂xn∂x2(x)···
∂

2
f

∂xn∂xn(x)






Fourier-Reihe

Fourier-ReihefüreineT-periodischeFunktionf:R−→R,wobeiω=
2π
T:

FR(t)=
a0

2
+

∞

∑
k=1

akcos(kωt)+bksin(kωt)=
∞

∑
k=−∞

cke
jkωt

mitdenFourier-Koeffizienten

ak=
2

T

T
2 ∫

−
T
2

f(t)cos(kωt)dt=2Reckfürk=0,1,2,...

bk=
2

T

T
2 ∫

−
T
2

f(t)sin(kωt)dt=−2Imckfürk=1,2,...

ck=
1

T

T
2 ∫

−
T
2

f(t)e−jkωt
dt=




ak−jbk

2
fallsk>0

a−k+jb−k

2
fallsk<0

,c0=
a0

2

fgerade⇐⇒bk=0⇐⇒ck∈R

fungerade⇐⇒ak=0⇐⇒Reck=0

Transformationen

Fourier−TransformationF(jω)=

∞∫
−∞

f(t)e−jωt
dt

Laplace−TransformationF(s)=

∞∫
0

f(t)e−st
dt

z−TransformationF(z)=
∞

∑
k=0

fkz−k

Korrespondenzen F(s) •−−◦ f (t) der Laplace-Transformation

F(s) f (t)

e−st0 δ(t − t0), t0 > 0

1

s
1

1

sn
(n = 1,2,3, . . .)

tn−1

(n− 1) !

1

s− a
eat

1

(s− a)n
(n = 1,2,3, . . .)

1

(n− 1) !
· tn−1 eat

1

(s− a)(s− b)
(a 6= b)

1

(a− b)

(
eat −ebt

)
s

(s− a)(s− b)
(a 6= b)

1

a− b

(
aeat −bebt

)
1

s2 +ω2

1

ω
sinωt

s

s2 +ω2
cosωt

1

s2 − a2

1

a
sinhat

s

s2 − a2
coshat

1

(s− a)2 +ω2

1

ω
eat sinωt

s− a

(s− a)2 +ω2
eat cosωt

1

s(s2 +ω2)

1

ω2
(1− cosωt)

1

s2(s2 +ω2)

1

ω3
(ωt − sinωt)

1

(s2 +ω2)2

1

2ω3
(sinωt −ωt cosωt)

s

(s2 +ω2)2

t

2ω
sinωt

s2

(s2 +ω2)2

1

2ω
(sinωt +ωt cosωt)

s

(s2 + a2)(s2 + b2)
(a2 6= b2)

1

b2 − a2
(cosat − cosbt)

Korrespondenzenf(t)◦−−•F(jω)derFourier-Transformation

f(t)F(jω)

δ(t)1

12πδ(ω)

sgn(t)
2

jω

U(t)
1

jω
+πδ(ω)

recta(t)2asinc(aω)

tria(t)asinc
2(aω

2

)

sinc(ω0t)
π

ω0

rectω0(ω)

e
jω0t

2πδ(ω−ω0)

sin(ω0t)jπ(δ(ω+ω0)−δ(ω−ω0))
cos(ω0t)π(δ(ω+ω0)+δ(ω−ω0))

U(t)·e−αt
(α>0)

1

α+jω

U(t)

β−α

(e−αt
−e−βt)(α,β>0,α6=β)

1

(α+jω)(β+jω)

U(t)·e−αt
·

t
n−1

(n−1)!
(α>0)

1

(α+jω)n

U(t)sin(ω0t)
ω0

ω
2
0−ω2+

jπ

2(δ(ω+ω0)−δ(ω−ω0))
U(t)cos(ω0t)

jω

ω
2
0−ω2+

π

2(δ(ω+ω0)+δ(ω−ω0))
U(t)e−αt

sin(ω0t)(α>0)
ω0

(α+jω)2+ω
2
0

U(t)e−αt
cos(ω0t)(α>0)

α+jω

(α+jω)2+ω
2
0

e−α|t|(α>0)
2α

ω2+α2

t−1
−jπsgn(ω)

|t|−
2

ω2
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